HIPERBOLA

Hiperbola je skup tacaka u ravni s osobinom da je razlika rastojanja ma koje tacke od dviju datih tataka

stalan broj.
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a - je realna poluosa (2a je realna osa)
b - je imaginarna poluosa (2b je imaginarna 0sa)
ry, r2 su potezi (radijus vektori) i za njih vazi [rp — rz| = 2a

Fi(-e, 0) F2(e, 0) su zize hiperbole, gdje je e = a? + b?

prave y = Zx iy = —Zx su asimptote hiperbole
. . . xZ y2 .
Jednacina hiperbole je — == 1 ili b2x2 — a?y? = a’b?
a




Kako nacrtati datu hiperbolu?

2 2

Na primjer trebamo nacrtati hiperbolu — — Y = 1
25 16
x2 2

Uporedujuéi je sa opstom jednacinom == Z_Z = 1 zakljucujemo da je a? = 25i b? = 16, odavde jasno da je
a= +5b= +4
Nacrtamo pravougaonik:
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Asimptote su prave y = —xly= —-x, odnosno za na$ primjer prave y = Ex ly = — Ex

Na grafiku asimptote sadrze dijagonale ovog pravougaonika:
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Sad crtamo hiperbolu:
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Zadatak 1. Odrediti jednacinu hiperbole ako je razmjera njenih poluosa3:4 i e=15.

RjesSenje:
Upotrebi¢emo “trik sa k”

b:a=3:4
b =3k
a =4k

e?= a*+ b?
152 = (4k)?+(3k)?
225 = 16k? + 9k?

225 = 25Kk?
2225
k*= 25
k?=9
k=3

Vratimo se danademo a i b.

b=3k =3-3=9
a=4k=4-3=12
b? = 92 =81

a’> = 12% =144

x2 2
Pa je hiperbola; — — Y =1
144 81

Zadatak 2. Odrediti jednacinu hiperbole ako je rastojanje izmedu Ziza jednako 10vV2, a jednacine njenih asimptota

3
= 4+ -
Uy = £ X,
RjeSenje:
Rastojanje izmedu Ziza je 2¢ = 10v/2 pajee=5v2

3 . b . .. b 3 3
y = + =x uporedimosay = +-x idobijamo—= - — b =-a
4 a a 4 4

Ovo zamijenimo u:
e? = a’+ b?

(5V2)2 = a? + (%a)2

9
25:2=a%*+ —a?
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Ondaje b? = e?—a?=50—-32=18

2 2
. . . . Yy
Jednaéina trazene hiperboleje: — —— =1
32 18

Domaci zadatak:
1. Napisati jednac¢inu hiperbole za koju Zize imaju koordinate (+4,0), a realna osa je 6.
2. Napisati jednacine asimptota hiperbola ako je realna osa 8, a rastojanje izmedu ziza jednako 10.



